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Demostrar que    ( )
b b c

a a c

f x dx f x c dx




                      

Supondremos que la función ( )f x  es integrable en el intervalo  ,a b , y demostraremos que la 

función  ( ) ( )g x f x c     es integrable en el intervalo  ,a c b c  , y que las integrales 

respectivas son iguales.  

 

Demostración  

Sea  ( ) ( )g x f x c  para todo  ,x a c b c   . 

Puesto  que ( )f x es integrable en el intervalo  ,a b , por el Criterio de integrabilidad, tenemos 

que: 
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y                                   1sup ( ) : , 1..i i iM f x t x t i n      

                                     1inf ( ) : , 1..i i im f x t x t i n      

Sea  ' ' '

0' , , , ,i i nP t a c t t c t b c       partición de  ,a c b c  construida a partir de 

la partición  0 , , nP t a t b   del intervalo  ,a b . 
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Por tanto,  
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Entonces, 

       , ' ( ), ' ,U g P U f x c P U f P        y          , ' ( ), ' ,L g P L f x c P L f P    

Así, dado 0  existe  ' ' '

0' , , , ,i i nP t a c t t c t b c        partición de  ,a c b c  tal 

que      ( , ') ( , ')  , ,U g P L g P U f P L f P      

Se sigue que ( ) ( )g x f x c   es integrable en el intervalo  ,a c b c  . 

Además,  
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Por tanto,  ( ) ( )
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Q.E.D. 

 

 

 

 

 

 


